Kponexkepos aaropuram

[Ipema I'aycoBoj meMm, MOJIMHOM ca HEIUM KOE(PUIjEHTUMA je PACTaBJ/PUB HA IPOU3BOI IBA
[IOJIMHOMA, CTENeHa 0apeM jelaH ca PAIMOHAJHUM KOe(PUIUjeHTHIMAa aKO M CaMO aKO je PACTABJHUB
Ha IPOM3BOJ ABA IOJMHOMAa CTEIleHA GapeM jemaH ca IeanM KoepuiujeHTuMa. KpoHekepoBuM aii-
ropuT™MoM ce yTBphyje na im je maTu MOJMHOM Ca IEJUM KOe(UIjeHTUMa PACTaBJ/bUB Ha IPOU3BOT
IBa IOJMHOMA CTeleHa OapeM jemaH ca IeanM KOe(UIUjeHTUMA.

Heka je ma ymaszy y agropuraMm maT HOJUHOM cTemeHa Oapem mBa. Hajmpe Tpeba moTpaskuTu
IeroBe pPalMOHAJIHE KOPEHe, IIa r'a PACTAaBUTU HA UMHUOIE CTEleHa OapeM jenaH, IpU UYeMy Yu-
HUOIU CTeleHa 0apeM nBa HeMajy PalMOHAJHUX KOpeHa. Permumo, ako je % jemaH o pAIMOHAHIX
KOpPEHa AaTOr IOJWHOMAa CTelleHa OapeM jemaH ca IeJoOpOjHUM KoedUIMjeHTHMAa, The je p € Z u
g € N, oHma je maTu MOJWMHOM NEJBUB MOJWHOMOM (X — P, IPU UYeMy KOJIWYHUK KMMa IeJI00pOojHe
koepunujenre. Tume ce npobseMm (axTopr3zamnuje HOIMHOMA Ca IEJUM KOoe()UIUjeHTrMa CBOAU HA
ClIyvaj MOJMHOMA Ca IeJIOOPOjHUM KOepuUIrjeHTrMA.

Hexra je P(x) = apa® + --- + ap mosmmOM cTemena 6ap aBa ca IeJOOPOJHUM KOoe(puuujeHTHMA,
rae je ap # 0. Hera cy Q(z) =b"a™ + -+ by u R(z) = "™ + -+ - + ¢p noamHOMU CTeneHa Hapem
jeman ca mesOOpOjHUM KOe(DUIMjEHTUMA TAKBU Ha je by, ¢, # 0 u na je P(x) = Q(x)R(x). Omarae
je mapaBuo m +n = k. Ha oCHOBYy mpeTxomHOr, MOKEMO jOII HPETIOCTABUTU Aa IoauHoM P(x)
HeMa 1mesobpojuux mHyna. Takobhe, 6e3 ymamema ONIITOCTA MOKEMO y3eTu ma je m < n.

N3zabepumo Guio koje mebhycobuo paszmuuure nene Gpojese zo,...,Tn,. Tana cy P(x;) = v,
kao u Q(z;) = u; mu R(z;) = v; nenn 6pojesu. Tarobe je y; # 0 jep MO TPETHOCTABIM MOJIUHOM
P(z) nema nenobpojuux kopena. Mebhyrum, momro je P(x) = Q(x)R(x) 3a cBako z, craBmajyhu x;
yMecTo T, qobujaMo ma je u;v; = y;. AJu, IomTo je y; meo Opoj pa3IudnuT O HyJe, OH UMa KOHAYHO

MHOI'O pacTaB/baiba Ha NPOU3BOA ABa neina opoja. Heka cy 7151, ...,7y, Sy, CBa pacraBibama O0poja
y; Ha Ipou3Box nBa nena 6poja. Tana 3a Hexo k; < n; BaKU u; = g, U v; = Si,. pyrum peumuma,
nocroju $pysknuja f uuju je momen ckym {0,...,m} u 3a xojy je f(i) € {1,...,n;} u Q(x;) =715 1

R(x;) = s¢(;) 38 cBe i U3 MOMeHA.

Ilakme, kama ucmUTyjeMo naau gatu noauHoMm P(x) cremena GapeM aBa ca 1Hed006pOJHUM KO-
epuIIjeHTIMA MOMKE A Ce NMPUKaKe Ka0 IPOU3BOM ABA MOJMHOMA Ca IEJOOPOJHUX CTEleHA, IpuU
JyeMy je jemaH oI WX CTeleHa m > 2, a IPYTU CTEIeHa He MEHmEer O M, Hajupe OupamMo pas3auduTe

nesie 6POJEBE T, - - . , Ty, TTOTOM U3PAUyHABAMO BpeIHOCTH ¥; = P(r;), 3aTUM CcBaKy OJ BpPeIHOCTH
Y; PacTaB/baMO Ha MPOU3BOJ ABa Iena Opoja Ha CBe MOTyhe HauuHe T181,...,Tn,Sn; = Yi, & OHIA
3a cary! ¢Gymkmujy f uwmju je momen crym {0,...,m} 3a xojy je f(i) € {1,...,n;} 3a cBako i u3

noMeHa QyHKIuje [ uM3padyHaBaMo MHTepuojanuonu moiuuoMm @Q(z) me Belier cremena om m koju
IIPOJIa3U KPO3 CHUCTEM YBOPOBA (Tj,Tf(;y). Y KOJIMKO Taj HOJMHOM MMa Iejie KOeDUIMjeHTe U Iesu
nosuaoM P(z), orma cMo mobuin jemHO pacraBibame moauHoMa P(r) Ha IPOM3BOM ABA MOJIMHOMA
cTeneHa bapeM jemaH ca IeJOOPOjHUjM KOepUIjeHTUMA. Y KOJIUKO TO HUje CIydaj HUTU 3a jelHY
O]l KOHAUHO MHOTO (yHEUMja f Koje mosase y o63up, oHma ce moiaunoM P(x) He MO)ke mpuKazaTu
Ka0 MPOU3BOJ ABA MOJMHOMA Ca IeJOOPOjHUM KOePUINjeHTUMA, IPU YeMy je jelaH O BUX CTEIeHa
m, a OIPYTW CTEleHA HA Mamer OL M.

[Tonuuom cremena 1 je yBerk mHepacraBmuB. [losuHOM cremena 2 miam 3 ca ueianM Koe(UIujeH-
THMa je HepacCTaBJ/bMB HAJ IPCTEHOM IeJINX OpOojeBa akKO M CaMO aKO HEMa PANMOHAJIHUX KOPEHA.
ITomuurom crenena k > 4 ca nemoOpPOjHUM KOE(PUIIMjEeHTUMA, je HePACTABJLUB HAI MPCTEHOM IEJIUX
OpojeBa akoO U caMO aKO HeMa PaIlOHAJHMX KODEHA U He MOXKe Ce NMPUKA3aTH Ka0 MPOU3BOML IBA
MMOJIMHOMA, O] KOjUX jemaH mMma creneH 2 < m < k — 2, a Ipyra CTENeH KOju HUje Mamy O M.

lNamoaoBa rpyma moamHOMa Ca PANMOHAJIHUM KOEDUIjeHTUMA je TakoDhe aJropuraMCcKu n3pa-
uynmuBa (10 Ha m3oMopdusam). Taxobe, mocroju anropuram Koju 3a mary aiareGapcky jeaHAUnHY
cTeneHa H6apeM jemaH ca panMOHAJIHMM KOe(DUIMjEHTVMMAa HaJa3Uu Yy PaAUKaJIIMa CBa H-eHa PelleHa
KOja ce MOI'y M3pa3uTu y PaauKajmMa, Kao U 3a padyHame ca aiarebapckuM OpojeBuMa y arco-
JIYTHO] TAYHOCTU.

I TakBux yHKIMja UMa Q- - - Tn, TO JECT KOHAYHO MHOTO.



