MNPUIIPEME 3A TPUJEMHU UCIIUT U3 MATEMATUKE

TPUT'OHOMETPNJCRE JE/ITHAUMNHE
N HEJEITHAYUNHE

11. Bukenn

TEOPNJCEKN YBOI

TpuronoMmerpujcke 1 MHBEP3HE TPUTOHOMETPUjCKe (yHKIHje.

3a omrpe yriioBe TPUTOHOMETPHjCKE (YHKIM]e MOKEMO Je(pUHICATH U3 IPaBoyTaor Tpoyriaa. Ropucrehu ” rpuronomerpn-
jckuM Kpyr” TpUroHOMeTpHUjCKe (YHKIUje MOKEMO Ne(QUHUCATUA U 3a OcTaje BpenHocTy u3 cermenta [0,27]. Ako jom
y3MeMo y ob03up u ma cy sin m cos 27 mepmoawdvHe (yHEIMje, a tg u ctg m mepmoamYHE, MU MMaMO Ne(PUHUICAHE OBE

T
¢yHknmje Ha meaoM ckymy R, m3yses rauakra km + 5 3a tg ommocHo k7 3a ctg.

Ila 6ucMo neduHMCAIN WHBEP3HE TPUTOHOMETPUjCKE (QYHKIMje, MOPaMO IPBO BUIETU IAE je YOIIITe TO Moryhe.
Hawnme, muBep3HY (YHKIUjY HEKOj MOXKEMO AEe(PUHUCATU CAMO y Ciydajy Omujexmnuja, a HUjeAHA TPUTOHOMETDPU)jCKA
¢yHKIUIja TO HUjE.

. . . T T .
[Mocmarpajmo npso ¢yurnujy sin. Opa ¢yurmuja je pacryha ma cermenty [—5, 5}7 ma je Ha TOM cermenty 1 — 1.
[ T

. . . . 2 ’ 2 . .
vHBep3Ha (yHKOUja Koja ce 30Be arkussinus, y o3nanu arcsin. lomen oBe QyHKumje je, nakmie, cerment [—1,1].

Caura Tor cermenra je cerment [—1,1], ma je caga dgyurnuja sin ] — [~1,1] Gujeruuja, na MOCTOJU HO]

Cinnyno medpuHMIEMO U (QYHKOU]Y MHBEP3HY KOCHHYCY, CAMO NeMOo cos mocMaTpaTu TaMmo Tae je oH mHjekuuja. Jlo-
roBopHoO ce mocMmarpa cermest [0,7]. Ha uctu nHauns ce onga neduaume ¢pyrrnuja arkuskosinus, y O3HAIN arccos.

Pyurnuje arkustangens u arkuskotangens ce neduHUITY Ka0 NHBEP3HE (YHKIMj€ TAHIE€HCY M KOTAHI'E€HCY HA MHTEPBAJIUMA

T
(—5, 5) u (0,7), pemom. lomeHu oBux (yHKUMja Cy Ieo CKyl peasHux 6pojeBa. Hbuxose o3Hake cy arctg u arcctg.

Tpuromomerpujcke jetHaUUHE.

WMaxo ce yrao Moke MEPUTH M y CTENEHNMMAa U Y PaaUdjaHUMa, jefHAUYNHE U HejeTHAUWHE Ce YBEK pellaBajy y panu-
januMma, TO jecT y ”m-oBuMma”. JemHaumHa sinx = @ HeMa pemiema YKOJUKO je a > 1 unum je a < —1. Aro je —1 <a <1
onna hemo obGenesxkutu Opoj a Ha Yy OCH M HAUPTATU OpaBy KOja mpoJiasu Kpo3 Ty (obereskeny) Tauky u nponalin
meHe Tpeceke ca kpyrom z2 + y? = 1. Yraasmo he wx Gutwm msa (ocuM ako je a = +1), jemanm y mecHoj, u ApyTu
y JIEBOj MOJypaBHU. YTao KOju OAroBapa IPeceKy y HECHOj MOJIypaBHU je arcsina. Tako Hama jeqHauynHa MMa IBa
periema y OCHOBHOM MHTepBaJy. 10 cy arcsina u m—arcsin a, a 3601 27-epuoInyHOCTY CBa pemema Ccy arcsina+ 2k
u 7 — arcsina + 2k7, rae je k npousBosman 1eo 6poj. Camdyo pasMarpame MOKEMO IOHOBUTH M y CJIydYajy jenHadnHe
COST = a C TUM IOTO je caxa jeqHO peleme y TOPH0j HOoJaypaBHU, (arccosa), a APYro y nomoj. M3 cmenudpuunux
pasjora CBa pellemna jeqHaYrHe COST = @ JIAKIIe 3alNiCyjeMo, TO ¢y OpojeBu =+ arccosa + 2km, k € Z.

Heku nyT je kopucHo 3HaTU pememe jenaaunte tgr = a. OBa jemHaunHa YBEK UMa TAYHO jeHO PENIEeHe Y UHTEPBAIY
(—=m/2,7/2) u To je x = arctga. MebhyTtum, ranrenc je m-nepuoanyna GpyHKIUja, Ia Cy CBa pelIema jeIHAUYUHE tgT = a
mara ca ¢ = arctga + km, k € Z. OGpaTute Na)my: T, a HAKAKO 27 MepruomudHal

Ocrause jeqmaumue pa3HuM TpaHchopManujaMa, CMeHaMa, UTA. Tpeba CBeCTU HA HEKY OJ OBUX OCHOBHUX.

[Tocmarpahemo u jenuy cmennduuny jenHadynHy, KOja ce y HEKOj (OPMU HOjaBJbyje UECTO HA IPUjEeMHUM UCIUTUMA.
To je jemmauwmna asinz + bcosx = c¢. Iloctymak 3a pemasBame oBe jemuauwmue je ciaenehu. IIpBo momenumo uemy

. . . . b c . .
jemmauuny ca Va? + b2. Ilobujamo jemHaunny =sinT + ————cosz = ———. Koegumujentn y3 sinz un

a

Vaz+b a? + b2 a? + b2

COS T Cy TaKBU Za je 30up HBUXOBUX KBAPATA jemHAK 1, Ia je NpBM OX BUX Sin v, a APYTHU COS «, 3a HeKu 6poj « € [0, 7],
c

a? + b2
[—1,1], omocro Kama je c? < a? + b?.

na jemHaduHa mocraje cos(x —a) = . OBa jemmauuHa uMa pellemne Kana je Opoj ca jeBe CTpaHe U3 CErMeHTa
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Tpuromomerpujcke HejeaHAUNHE

Pemumo jemny om ocHOBHUX HejemHauwmHa, sinx > a. Pasmukyjemo tpm ciayuaja. IlpBu: ako je a > 1 tana jen-
HaunHa HeMa pemema. Jlpyru: ako je a < —1 rama jemmauuHy 3a10BosmaBajy cBu 6pojesu (yruosu). Tpehium u
Haj3aHMMJBUBHUjU je caydaj xKana je —1 < a < 1. Tanma ce tauka M koja omroeapa yriy T MOpPa HAJA3UTUA U3HAL
mpaBe y = a, a To he pehu ma ce yrao ¢ Mopa Hajna3utu usMeDy nBa pemema oxrosapajyhe jenHauwne, 0mHOCHO
x € (arcsina, m — arcsina). Homyme camo kKazxa je & y OCHOBHOM MHTepBaJy. Kazma Ha cBe TO momaMo mo 2km, permeme
he 6utu x € Ugez(arcsina + 2km, 7 — arcsina + 2l7). Kon ciauune, anu He u ucTe HejenHauunue sinz < a Tpeba Ourn
nocebuo onpes3an. Tama tauka M mMopa OUTK UCOM IPaBe y = @, aJX HEMa CMUCJIIA 3aMUCATU T—arcsina < x < arcsina
jep je npBu 6poj Behu ox mpyror! CnacoHOCHO pememe ce caToju y TOME IITO YLJIOBU ~HE IMaMTe KOJIUKO CY Ce MyTa
OOpHYJIN OKO KOODAWHATHOI IIOYETKa , TO jeCT JIeBOj TaUKW CACBUM KOMOTHO OAroBapa M yrao —m — arcsina, ma
KODEKTHO 3alucaHa CBa pemema riace: & € Ugez(—7 — arcsina, arcsina). Canuna pasmMaTpama MOTY ce ynmoTpebuTu
U aKO je y mUTamy KOCHHYC YMECTO CUHYCA.

Hejemnaumnua asinz +bcosx < ¢ ce pemasa CIUYHO Kao ogorBapajyha jemHaumsaa. Y MecTo 3HaKa < MOKE OUTH OUIIO
KOjUu 3HAK HEejeTHAKOCTU.
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3AITALIN

Tpuromomerpujcke jetHAUUHE.

601. Pememe jemnauune 2sin%r = /3 roje npunana narepsaay (0,3) uzHocu: x =
602. Pememe jemnaunne \/?Sin% = 1 koje npunana uaTepBaty (2,6), usHOCH: T =

s
603. Pememe jennauume V2 cos (§ — 23:) = 1 koje mpunana uaTepBasy (4m7,57), usnocm: =

604. Pemema jemmaunne 2sin’z 4 (2 — v/2)sinz — /2 = 0 cy, 3a k € Z, naTta ycaoBoM:

3
A):c:2k7r—ﬁ B)szkﬂ—E B)x:2k7r—z\/x:2k:7r+z\/sc:2/€7r+—ﬂ- I)
2 4 2 4 4
605. Pemema jeqnaunae 2coszsin® x = cosz Cy aTa yCIOBOM:
k
A)x:kw+%vx:kwg,kez B)ng,kez
B)Z‘ZIGTF—I—EVx=]{?7T—I\/a?=k7T+E7kEZ I)
4 4 2
606. Pemema jemmaunne (2sinz — 3)sinz = —1 ¢y gara yciaoBom:
k 5

A)yzel B)x:?ﬂ,kEZ B)x:2k7r+gVz:2k7r+%\/:17:2k7r+g,kez )
607. Konuko pemema y unrepsany [0,27] uma jennaumna sin 2z = 0.

A) mame on 3; B) 3; B) 4; ) 5; IT) Bume ox 5.
608. Konuko pemema y unrepsany [0,27] uma jenmauuna cos(3z/2) = 0.

A) mame on 3; B) 3; B) 4; ) 5; IT) Bume ox 5.
609. Kosuko pemema y unrepsaixy [0, 27] numa jemnauyuna tgx = sin 2z.

A) mame on 3; B) 3; B) 4; ) 5; IT) Bume ox 5.
610. Kouuko pemema y unrepsainy [0, 27| uma jemnauuna tg(2x — 5) = ctg(x + 1).

A) mame on 3; B) 3; B) 4; ) 5; IT) Bume ox 5.
611. Kosnuko pemema y unrepsaty [0,27] uma jemnauwmsa sindx + /3 cosdx = /2.

A) mame on 3; B) 3; B) 4; ') 5; 1) Bume ox 5.
612. Kosuko pemema y unrepsany [0, 27] uma jemmauumna sinx — cosx = 1.

A) mame on 3; B) 3; B) 4; ) 5; ) Bume ox 5.
613. Konuko pemema uma jenHaumsa sinz + cosz = 3/2 na cermenry [0, 7|7

A) 0; B) 1; B) 2; ') 3; ) Bume ox 3.
614. Kosnuko pemema nma jemmaumna 2sinx(cosz + sinz) = 1, y uarepsamy [0, 7/2].

A) 0; B) 1; B) 2; ') 3; ) Bume ox 3.

t
615. Onpenutu ykynas Opoj pellema TPUTOHOMETPU]CKE jeTHAUUHE tg = 0 na cermenty [0, 27].
gx

A) mame on 3; B) 3; B) 4; ) 5; IT) Bume ox 5.
616. Onpennutu Gpoj pelnema TPUTOHOMETPUjCKE jemHAUYMHE COS T + 08 22 + cos 3z + cos 4z = 0 ma cermenty [0, 27].

A) mame on 3; B) 3; B) 4; ) 5; IT) Bume ox 5.
617. Hahu 36up cBux pemema jemmauune cosdx + 6 = 7cos 2z wa unrepsaay (0,20).

A) 14, B) 0; B) 217 I') 15m; IT) 287.
618. Kosmuko pemema y unrepsaiy (0,27) uma jemnauumsa sin? x 4 cosz + 1 = 07

A) 0; B) 1; B) 2; ') 3; IT) Bume ox 3.

. 1+tgx .
619. OxpenuTu KOJUKO pEIIema UMa jeIHAYNHA ton 1+ sin 2z, y uarepsauy (—7/2,7/2),
—tgx
A) 0; B) 1; B) 2; I') 3; ) Bume ox 3.

620. OxpenuTy KOIMKO pemema uMa jemHaunsa 2sin(z + 7/3) = /1/2 + cos(7/6 — z) Ha cermenty [0, 27).
A) 0; B) 1; B) 2; I') 3; 1) Bume ox 3.
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621. Vspauynaru 30up pemema jenHaunue sinz + cosz + |sinx — cosz| = 1 y unrepsamny [0, 27].
A) 0; B) 57/6; B) 57/3; I') 57/2; ) 3x.

4

622. OmpenuTu 3a Koje BPEIHOCTH PEAJHOT HapaMeTpa m jemHaumiua sin’ x — 2cos?z + m? = 0 uma

Oap jemHo pememe.

A) meR; B) m € (—00,~V/3]; B) m € (—00,V3]; r) me [-V3,V3]; ) m € [-v2,V2].

623. OnpemuTy KOJMKO pemema mMa jeaHadmua cos?(x + a) — cos?(z — o) = sin 2o y unTepBay
(0,27), ako je a omrap yrao.
A) 0; B) 1; B) 2; ') 3; ) Bume ox 3.

624. OIpeauTH KOJIMKO PemeHa uMa, jeaHaumua 2172086z 4 165in° 32 — 9, ma cermenty [0, 27].
A) mame on 3; B) 3; B) 4; ) 5; IT) Bume ox 5.

625. Konuko pemema uMa jemaaumma (cos 2x)2c0s3etdcosz=1 — (cog27) =1 v [0, 7/4]7
A) 0; B) 1; B) 2; ') 3; IT) Bume ox 3.

626. Konuko pemrema mMa jenHaYHHA 2 COS> Tz% =3"+3777
A) 0; B) 1; B) 2; ') 3; ) Bume ox 3.

627. Konurko je 6pojesa a € [0,27), Tako ma Cy cosa U sina pemema jeagauune 12 + ma + 2n? = 0,
rme cy m u n uneau 6pojeBu?
A) mame on 3; B) 3; B) 4; ) 5; IT) Bume ox 5.

628. 3a Koje BpEIHOCTH peajHOr IapaMeTpa ¢ jeIHadnHa sin® & + cos® = a uMa peasHux pemrema’?

A) a €0,1]; B) a € [-1,1]; B) a=1; ') a €[1/4,1]; ) a € [1/8,1].

629. Kakas ommoc m3amebhy OpojeBa a, b u ¢ Tpeba ma Ba:ku na Ou jemnauwHa asinx + bcosx = ¢
MMAaJa PEANHUX Delema?
A)a<b<g B)a<b<g B) a+b<c T) a? +b* < % I0) a® + b > 2.

630. Yryman 6poj pemema jengaunse sin® z 4 sin 22 = 1 wa uarepsany (0,27) jenHak je:
A) 2; B) 3; B) 4; T) 5; 1) 6.

) . T
631. Ykynau 6poj pemema jemnnauuse (cos a:)sm2 e-§sine+3 — | ya yETEpBATY [0, 5) je:

A) 0; B) 1; B) 2; ) 3; 1) 4.

632. Pemema jemuaunne 4 cos? (m + g) = 2 — /2 xoja 3a10BOBABAJY YCIOB |z| < 7 mma:
A) 1; B) 2; B) 3; T) 4; 1) 5.

633. Bpoj pemena jemnaumue cos 2z = sinz y unrepsaxy [0,27] je:
A) 0; B) 1; B) 2; T) 3; 1) 4.

3
634. Dpoj pemema jeqHavnHe COS (g — 23:) + sin (I + 2ac> = /2 Koja 3a70BOJBbABA]Y YCIOB |z| < 27 je:

A)1; B) 2; B) 3; T) 4; 1) 5.
635. 30up cBux pemena jenHaunHe 6sinz + 6 cos 2z = sin 2x cos x + 6 cos® © Koja IPUNALA]Y OACEUKY —5 7| e
3
A) —m; B) 0; B) g; ) g; ) 27.
3
636. Koauko pemema nMa jenHaumaa log, ¢ .2 (1 + cos? %:C) =108 . 46_22 < sin L; sin ?) ?
4 4
A) Bume oxn 3; B) 3; B) 0; ) 1; 1) 2.
sin? z—cos? 9 cos 2T
637. Bpoj pemema jennauune (3) + (3) =g Y uHTepBAIy (—100,101) je:
A) 127, B) 63; B) 126; I') 128; 1) 64.
638. Bpoj pemema jenmaunue log;, , cosx + log. .. sinz = 5 H& CerMenty [0, 27] je:
A) 0; B) 1; B) 2; ) 3; 1) Behu ox 3.
639. Bpoj pemema jemnaunue 2+ + 1 = cosz je:
A) 0; B) 1; B) 2; I') 3; J) Bumte ox 3.
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NuBep3ne TpuronoMerpujcke pyHknuje. TpuroHoMeTpujcKke HejeaHAYUMHE.

2

640. Ha unrepsaay [0, 27], ckyn pemema HejenHaumue sin“x —4sinz + 3 < 0 je:

T T
A0 B)Y(Om B (%7 r)
6 4
. -4 4 3
641. Ckyn pemema Hejemmaunue sin” x + cos* z < 1 je ommcaH ycJIOBOM:
T  kr 3r  kmw T  kr 3r  kw
g4 2 el g 2
A)8+k2 \:17\38+k2,k€Z B)4+2\x\4+2,k€Z
T T T T
—+—=—<r< =+ —=, r
B)2+ 5 x 5 + > keZ )

x
642. Cryn pemiema HejenTHAYNHE ’2 sin f‘ <1 je:

A) D B) yuuja ckynosa ((6k — 1), (6k + 1)), k€ Z B) (m,2m) r)
643. Komuxo je sin(arccos(v/3/2) + arcsin(v/3/2))?

A) —1; B) v3/2; B) 1/2; ) 1; IT) 0.
644. Vspauynaru cos(arctg 1 + arcctg 1).

A) 0; B) 1; B) —1; T) 1/2; 1) 2.
645. Vspauynarn sin(arcsin(3/5) 4 arcsin(8/17)).

A) 17/5; B) 77/85: B) 48/85; T) +3/5: IT) 13/85.
646. Mspauynatu arctg(1/7) + 2arctg(1/3).

A) w/4+ 2km; B) n/4; B) 7/2; ) 1; ) /4 + k.
647. UVspauyanTtu ctg(2arcsin(2/3)).

A) 2/V/5; B) 4v/5/9; B) /5/20; ') 4v/5; IT) +oo0.
648. OnpennTu CKyn OHWX pellema HejeqHaumHe cos 2z > sin 22 koja ce Hajase y maTepBady [0, 27].

A) [0,7/4) U (Tr /4, 27]; B) [0,7/4) U (5w /4, 2x]; B) [0,7/8) U (57/8,97/8) U (157/8, 27];

') (0,7/4) U (57/4,27); IT) [0,7/8) U (57/8,97/8) U (137/8, 27].
649. Hexka je xz omrap yrao. OnpenuTu CKyI pellema HejeIHaudnHe sin 2z > CoS .

A) (7w/6,5m/6); B) (n/6,7/2) U (57/6,7); B) (7/6,7/2); ) (n/6,7/2]; 1) (w/6,7/3).
650. IllTa je pememe Hejenmaunue tg® x +tg?x > 1 +tgx?

A) n/d+kr <z <7/2+km; B) /4 +kr < x < 5m/4+ km; B) n/4+kn <z <3w/4+ km;

') w/4+ 2kn < x < 5w /4 + 2km; ) w/4+2kn < x < mw/2+ 2km.
651. Pemuru mejenmaunny cos® x cos 3x — sin® xsin 3z > 5/8.

A) (6k —1)m/3 <z < (6k+ 1)7/3; B) (6k — 1)7/6 < x < (6k + 5)7/6;

B) (6k—1)7/12 < z < (6k + 1)7/12; ') (6k+ 1)n/12 <z < (6k+ T)7/12;

IT) (6k+ 1)7/6 <z < (6k —1)m/6.

652. Heka je x omrap yrao. Ompemurn CKyI pemema HejemHadmse sinz + /3 cosz > /3.

A) (0,1); B) (0,7/3); B) (n/3,7); ) (0, arccos v/3); IT) (0, arcsin v/3).
653. Pemuryu mejenmaunny 5sin® x + sin® 2z > 4 cos 2.

A) (6k+1)m/6 <z < (6k + 5)7/6; B) (6k — 1)7/12 < & < (6k + 5)m/12;

B) (6k —1)7/6 < x < (6k + 5)7/6; ') (6k —5)7/6 < x < (6k + 5)7/6;

I) (6k + 1)7/12 < x < (6k — 5)7/12.

654. OnpennTu KOIMKO pellema nMa HejeqHadmHa |sinz| + |cosz| < 1y cermenty [0, 7).
A) GeckoHAYHO MHOTO; B) Tpy; B) mBa; T') jemno; ) mujemuo

. . 3 .
655. OnpennTy CKyI CBUX 3aje[HAYKAX DelIeHma HejemHaunmHa ——— sinwx +coswe > 1, 0 < o < 1/2.

A) (0,1/2); B) (0,1/3); B) (0,7/3); ) (7/6,1/2); 1) meMa 3ajeIHUYKUX DeIlena.
656. IllTa je pememe Hejemnauumue Vsinx + y/cosz > 17

A) x=m7/4; B) 7/6 + 2kn < x < w/3 + 2km; B) HejemnaunHa je yBEK 3a0BOJLEHA;

') 2km <2 < 7w/2 + 2km; ) —7w/24 2k < x <7+ 2km u m+ 2k < x < 37w/2+ 2k7.
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657. Permuru mejemmaunny (1 + 2cosz)®® < sinz.
A) /2 +2kr < x < 27/3 + 2km; B) n/2+2kw < v < 2n/3+ 2km n 4w /3 + 2kw < x < 3w/2 + 2km;
B) 7/2+ 2km < x < 37w/2 + 2km; ') m/2 4+ 2km < x < m+ 2km;
) w/2 4+ 2kn < x < 27/3+ 2km u 3w/2 + 2k < x < 5w /3 + 2k~.

658. Illta je ckyn pemema mejemmaunne 2sin’z + v/3sinx — 3 > 0 u3 uaTepBaIa [0,27)?
A) (—arcsin/3,7/3; B) [0,7/3) U (27/3, 27); B) (7/3,27/3); ) [0,7);

) (arcsin 374‘/§, arcsin %)

659. Hera je S cryn cBux Opojesa z 3a koje Baku logg, , sinz —log.,, cosz >3 n 0 <z < 27. Tana je 3a nexe
6pojese a,b,c (a <b < ¢) ckyn S obauka:
A) la,bl; B) [a,b) U (b, d]; B) [a,0); ') (a,b); 1) (a,b) U (b, c).

660. Ckyn pemema HejeqHaunHe cos 2z > cosx y unTepsaiy [0,2m) je:

A) (o, g) U (?,%); B) (g?) B) (o, %) U (5;,20; I) (o, 2;) biy) (2;4;>
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