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1. Neka su 4ABC i 4A′B′C ′ istih povrxina, i neka va�i ]BAC ∼= ]B′A′C ′. Dokazati: |AB|·|AC| =
|A′B′| · |A′C ′|.
Jedna ideja: Ako su C0 i C ′

0 podno�ja visina iz C i C ′ u posmatranim trouglovima, redom,
posmatrati 4ACC0 i 4A′C ′C ′

0.

2. Dokazati da qetiri kraja dveju podudarnih tetiva iste kru�nice obrazuju jednakokraki trapez.

3. Temena xestougla ABCDEF le�e na kru�nici k(O, r), i pri tom va�i |AB| = |CD| = |EF | = r
(dakle, du�ine naznaqenih stranica jednake su polupreqniku kru�nice). Neka su taqke M , N
i P sredixta stranica AF , BC, DE, redom. Dokazati da je 4MNP jednakostraniqan trougao.

Jedna ideja: Zadatak rexavati prate�i slede�e korake. Prvo uoqiti koje je vrste qetvorougao
ABCD. Zahvaǉuju�i tome, pokazati da va�i 4KBN ∼= 4LCN , gde su K i L sredixta stranica
AB i CD, redom. Izraqunati (na osnovu osobina sredǌe linije trougla) ]KNB i ]LNC.
Opisati kru�nicu s centrom u taqki N koja prolazi kroz K i L (zaxto takva postoji?), i
izraqunati u ǌoj periferijski ugao nad onim lukom øLK koji je izvan xestougla ABCDEF .
Primetiti da analogno postoji kru�nica s centrom u taqki P koja prolazi kroz L i S, gde je S
sredixte stranice EF ; ako je R druga taqka preseka posledǌih dveju kru�nica, konstatovati
da va�i ]LRK = ]LRS = . . . (koliko?), a odatle odmah izraqunati i ]KRS. Najzad, opisati
kru�nicu s centrom u taqki M koja prolazi kroz K i S, izraqunati u ǌoj periferijski ugao
nad lukomøKS koji je izvan xestougla, i ,,sklopiti kockice“. Zadatak dovrxiti konstatuju�i
pod kojim se uglom (generalno) zajedniqka tetiva dveju kru�nica seqe s pravom koja spaja
ǌihove centre, pa primenom ove osobine izraqunavaju�i ]MNP , ]NPM i ]PMN .
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1. Dokazati da se inverzijom u odnosu na kru�nicu upisanu u dati trougao ǌegova opisana kru�-
nica kao i prave odre�ene ǌegovim stranicama preslikavaju u qetiri podudarne kru�nice.

Jedna ideja: Zakǉuqak izvesti na osnovu prvog zadatka s drugog kolokvijuma — podse�aǌe, u
ǌemu se tvrdi da se posmatranom inverzijom prave odre�ene stranicama preslikavaju u tri
podudarne kru�nice — i prvog zadatka s prvog kolokvijuma — podse�aǌe, u ǌemu se pokazuje da
je polupreqnik kru�nice odre�ene drugim preseqnim taqkama triju podudarnih, konkurentnih
kru�nica jednak polupreqniku posmatranih kru�nica.

2. U tetraedar qije su sve pǉosni jednakih povrxina upisana je sfera, i na svakoj ǌegovoj pǉosni
povuqene su du�i koje spajaju temena te pǉosni s taqkom u kojoj je sfera dodiruje. Ove du�i
dele svaku pǉosan na tri trougla. Dokazati da se na svakoj pǉosni javǉa ista kolekcija
vrednosti za povrxine ovih trouglova.

3. U PMHP (poluravanskom ili kru�nom, po �eǉi) konstruisati figuru ograniqenu dvema po-
dudarnim qetvrtkru�nicama (req je, dakle, o figuri koja u euklidskoj geometriji ima oblik
poput obrisa oka).

Jedna ideja: Najpre konstruisati jednu qetvrtkru�nicu, a potom kroz krajǌe taqke konstru-
isati ǌoj podudarnu.


